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Matematic� de excelen��. Clasa a V-a 5 

La început de drum… 
 

Drag� micule pasionat de matematic�, ne bucur�m c�, citind aceste rânduri, do-
vede�ti c� te afli printre prietenii „reginei �tiin�elor”. 

Drumul cunoa�terii în matematic� este unul lung, interesant, pres�rat cu încer-
c�ri, provoc�ri, dar �i cu numeroase satisfac�ii. Cum te po�i men�ine pe acest drum, 
cum po�i ob�ine rezultate la competi�iile la care vei participa? 

Cu încredere, mult� r�bdare, deschidere, ini�iativ�, la care se adaug� dorin�a de 
a înv��a lucruri noi �i de a munci constant, vei cre�te frumos, vei dobândi cuno�tin�e 
temeinice, vei �ti s� gestionezi corect timpul petrecut într-un concurs, s� justifici to�i 
pa�ii parcur�i în rezolvarea problemelor, s� autoevaluezi solu�iile pe care le-ai dat. 

Dup� fiecare concurs, analizând împreun� cu profesorul t�u rezultatul ob�inut, 
gre�elile pe care le-ai f�cut, te vei autoperfec�iona, iar succesul va fi mai aproape. 

Pentru a face cuno�tin�� cu modul în care o lucrare este evaluat�, v� prezent�m 
un exemplu de test de evaluare. 
 

TEST DE EVALUARE – EXEMPLU 
 
Enun�uri: 
(7p) 1. 
(4p) a) Afla�i num�rul natural x din egalitatea: 

[3 ⋅ (47 ⋅ 5 – 2475 : 11) + 2x] ⋅ 2 = 160. 
(3p) b) Afla�i toate numerele naturale care împ�r�ite la un num�r natural de o 

cifr� dau câtul 29 �i restul 6. 
(7p) 2. Adunând un num�r natural cu succesorul s�u ob�inem un num�r cu 12 

mai mare decât predecesorul acelui num�r. Afla�i num�rul care are aceast� 
proprietate. 

(7p) 3. Suma a dou� numere naturale este 138. Afla�i numerele, �tiind c� jum�tate 
din primul num�r este cu 3 mai mare decât un sfert din cel de-al doilea. 

(7p) 4. Petre �i Ana inventeaz� un joc. O etap� a jocului const� în desenarea de 
c�tre fiecare a unei singure figuri geometrice, triunghi sau p�trat, la alegere. 
Dup� cinci etape, cei doi copii au desenat împreun� 6 triunghiuri, iar num�rul 
laturilor desenate de Ana este cu 4 mai mare decât cel al laturilor desenate de 
Petre. 

(4p) a) Câte triunghiuri a desenat fiecare în cele cinci etape? 
(3p) b) Dac�, începând cu etapa a �asea, Ana deseneaz� numai triunghiuri, iar 

Petre deseneaz� numai p�trate, dup� câte etape (începând cu prima) cei doi 
copii vor avea acela�i num�r de laturi desenate? 

 
Solu�ii: 
1. a) [3 ⋅ (47 ⋅ 5 – 2475 : 11) + 2x] ⋅ 2 = 160 � 

 3(47 ⋅ 5 – 2475 : 11) + 2x = 80  (1p) 
3(235 – 225) + 2x = 80  (1p) 

 30 + 2x = 80 
  2x = 80 – 30  (1p) 
  2x = 50 

 x = 25  (1p) EDITURA P
ARALE
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b) Fie a împ�r�itorul, num�r natural de o cifr� �i n num�rul c�utat. Atunci, n = a ⋅ 29 + 6, 
6 < a, a cifr� în baza 10.  (1p) 
Rezult� c� a poate fi 7, 8 sau 9.  (1p) 
a = 7 � n = 7 ⋅ 29 + 6 � n = 209 
a = 8 � n = 8 ⋅ 29 + 6 � n = 238 
a = 9 � n = 9 ⋅ 29 + 6 � n = 267 
Numerele sunt 209, 238 �i 267  (1p) 

Total 7p 
2. Fie n num�rul c�utat. Succesorul lui este n + 1, iar predecesorul s�u este n – 1.  (2p) 
Atunci, avem egalitatea n + (n + 1) = 12 + (n – 1)   (3p) 
2n + 1 = 11 + n  � –n 

  n + 1 = 11  � –1 
        n = 10  (2p) 
Într-adev�r, 10 + 11 = 9 + 12.                Total 7p 
Comentariu: Problema se rezolv� u�or �i prin metoda grafic�. 
3. Rezolv�m problema prin metoda grafic�. Realiz�m urm�toarea reprezentare: 
      sfertul celui de-al doilea num�r             (1p) 
      jum�tatea primului num�r              (1p) 
Deducem: 
           al doilea num�r 
           primul num�r             (1p) 
6p + 6 = 138 � 6p = 132 � p = 22  (1p) 
Primul num�r este 22 ⋅ 2 + 6 = 50  (1p) 
Al doilea num�r este 22 ⋅ 4 = 88                   (1p) 

Total 7p 
4. a) De fiecare dat� când un copil deseneaz� un p�trat, iar cel�lalt deseneaz� un 
triunghi, se ob�ine un avans de o latur� pentru cel care a desenat p�tratul. Ana are cu 4 
laturi mai mult decât Petre, deci Ana a desenat cu 4 p�trate mai mult.  (1p) 
În cinci etape s-au desenat 10 figuri geometrice, dintre care 6 triunghiuri. 
Distingem posibilit��ile: 
(i) Ana deseneaz� 5 p�trate, Petre deseneaz� 1 p�trat �i 4 triunghiuri, nu convine, nu-
m�rul triunghiurilor nefiind 6.  (1p) 
(ii) Ana deseneaz� 4 p�trate �i 1 triunghi, iar Petre deseneaz� 5 triunghiuri.  (1p) 
În acest caz sunt desenate 6 triunghiuri �i anume Ana deseneaz� 1 triunghi, Petre dese-
neaz� 5 triunghiuri.  (1p) 
b) Dup� 5 etape, Ana a desenat 4 ⋅ 4 + 1 ⋅ 3 = 19 laturi, Petre deseneaz� 5 ⋅ 3 = 15 la-
turi.  (1p) 
Cele 4 laturi pe care Ana le are în avans la sfâr�itul etapei a cincea vor fi recuperate de 
Petre în urm�toarele patru etape.  (1p) 
Ana �i Petre au desenat acela�i num�r de laturi dup� 9 etape.          (1p) 

Total 7p 

p 
p 3 

p p p p 

p p 3 3 138
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Capitolul I 
METODE DE REZOLVARE A 

PROBLEMELOR DE ARITMETIC� 
 
I.1. METODA COMPARA�IEI 

 
A. ELEMENTE DE TEHNIC� MATEMATIC� 

Problemele care se rezolv� cu aceast� metod� se caracterizeaz� prin faptul c� se 
cer dou� sau mai multe m�rimi atunci când leg�turile/rela�iile dintre ele se pot deduce 
din compararea a dou� situa�ii diferite, adic� atunci când se cunosc câte dou� valori 
pentru fiecare m�rime. Important este s� observ�m cauza care duce la diferen�ierea 
celor dou� situa�ii. 

Metoda const� în a face ca una dintre m�rimi s� fie adus� la aceea�i valoare. În 
acest fel problema devine mai simpl�, întrucât se elimin� una sau mai multe necunos-
cute, în final r�mânând o singur� „necunoscut�”. 

Dispunerea datelor într-o astfel de problem� se face cu respectarea rela�iilor sta-
bilite între m�rimi, compara�ia dintre valorile aceleia�i m�rimi fiind pus� în eviden�� 
în mod direct prin a�ezarea valorilor aceleia�i m�rimi, unele sub altele. 

Rezolvarea problemei se face prin eliminarea succesiv� a necunoscutelor pân� 
se ajunge la o rela�ie cu o singur� necunoscut�. 

 
APLICA�II: 
1. Trei caiete �i patru creioane cost� 10 lei, iar nou� caiete �i patru creioane cost�  
22 lei. Cât cost� un caiet? Dar un creion? 
Solu�ie: 
3 caiete ………………… 4 creioane ………………… 10 lei 
9 caiete ………………… 4 creioane ………………… 22 lei 
Diferen�a de bani 22 – 10 = 12 lei provine din diferen�a num�rului de caiete: 9 – 3 = 6. 
Deducem c� 6 caiete cost� 12 lei, deci un caiet cost� 12 : 6 = 2 lei. 
Din enun�, 3 caiete �i 4 creioane cost� 10 lei, deci 4 creioane cost� 10 – 3 ⋅ 2 = 4 lei �i 
atunci un creion cost� 1 leu. 
R�spuns: Un caiet cost� 2 lei, un creion cost� 1 leu. 
 
2. Andreea a cump�rat 5 caiete �i 3 creioane cu 116 lei. Pentru 4 creioane a pl�tit cât 
pentru 3 caiete. Care este pre�ul unui caiet? Dar al unui creion? 
Solu�ie: 
5 caiete ………………… 3 creioane ………………… 116 lei 
Lu�m cantit��i de 4 ori mai mari. Atunci: 
20 caiete ……………… 12 creioane ………………… 464 lei 
Deoarece 4 creioane cost� cât 3 caiete, atunci 12 creioane cost� cât 9 caiete. 
Ob�inem c� 20 caiete �i înc� 9 caiete cost� 464 lei, EDITURA P
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 29 caiete cost� 464 lei, deci un caiet cost� 464 : 29 = 16 lei. 
3 creioane cost� 116 – 5 ⋅ 16 = 36 lei, deci un creion cost� 12 lei. 
 
3. Afla�i trei numere naturale, �tiind c� suma a câte dou� dintre ele este 112, 164, 
respectiv 130. 
Solu�ie: 
Not�m x, y, z cele trei numere. 
Avem:  
x + y = 112  (1) 
y + z = 164  (2) 
z + x = 130  (3) 
Adunând membru cu membru cele 3 egalit��i, ob�inem: 
x + y + y + z + z + x = 112 + 164 + 130 
2x + 2y + 2z = 406 
x + y + z = 203 (4) 
Compar�m (1) �i (4): 
x + y = 112 
x + y + z = 203 
Compar�m (2) �i (4): 

164
203

y z
x y z

+ =�
� + + =�

  

Compar�m (3) �i (4): 
x + z = 130 
x + y + z = 203 
Numerele sunt 39, 73 �i 91. 
 
4. Afla�i numerele naturale a �i b, �tiind c� a + 6b = 135 �i 2a + 3b = 90. 
Solu�ie: 
Din 2a + 3b = 90 ob�inem c� 2 ⋅ (2a + 3b) = 180, adic� 4a + 6b = 180. 
Avem urm�toarele egalit��i: a + 6b = 135 

4a + 6b = 180. 
Comparând egalit��ile, deducem c� 4a – a = 180 – 135, deci 3a = 45 �i a = 15. 
Din 15 + 6b = 135 ob�inem 6b = 120 �i b = 20. 
Numerele sunt 15 �i 20. 
 
5. 12 cu�ite �i 10 furculi�e cost� 156 lei, iar 15 cu�ite �i 25 furculi�e de acela�i fel cost� 
270 lei. Cât cost� un cu�it �i cât cost� o furculi��? 
Solu�ie: 
Dac� 12 cu�ite �i 10 furculi�e cost� 156 lei, atunci 6 cu�ite �i 5 furculi�e cost� 
116 lei : 2 = 78 lei (1).  
Dac� 15 cu�ite �i 25 furculi�e cost� 270 lei atunci 3 cu�ite �i 5 furculi�e cost� 
270 lei : 5 = 54 lei (2). 
Comparând (1) �i (2) deducem c� (6 – 3) cu�ite cost� (78 – 54) lei, adic� 3 cu�ite cost� 
24 lei. 
Ob�inem c� un cu�it cost� 24 lei : 3 = 8 lei. 

� z = 203 – 112, z = 91 

� y = 203 – 130, y = 73 

� x = 203 – 164, x = 39 
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Apoi 10 furculi�e cost� 156 lei – (12 ⋅ 8) lei sau  
 10 furculi�e cost� 60 lei, de unde  

o furculi�� cost� 60 lei : 10 = 6 lei.

B. PROBLEME DE CREATIVITATE
1. Într-un bazin apa curge prin dou� robinete. Dac� se las� deschis primul robinet
timp de 4 ore �i al doilea 6 ore, în bazin se adun� 19440 litri de ap�, iar dac� se las�
deschis primul robinet 6 ore �i al doilea 4 ore, în bazin se adun� 18360 litri de ap�.
Câ�i litri de ap� curg prin fiecare robinet într-o or�?
Solu�ie:
Not�m cu a �i b cantitatea de ap� ce se adun� într-o or� de la primul, respectiv de la al
doilea robinet. Atunci:
4a …………… 6b …………… 19440 � 
6a …………… 4b …………… 18360 � 
Ob�inem prin adunare: 
10a …………… 10b …………… 37800 � �i apoi  
    a ……………     b …………… 3780 � 
  4a ……………   4b …………… 15120 � 
Compar�m cu prima rela�ie: 4a ……………   4b …………… 15120 � 

  4a ……………   6b …………… 19440 � 
Rezult�: 
2b = 4320 � b = 2160 
�i apoi 4a + 6 ⋅ 2160 = 19440 � 4a = 6480 � a = 1620 
Într-o or� prin primul robinet curg 1620 �, iar prin al doilea 2160 �. 

2. a) Diferen�a a dou� numere naturale este 2013. Dac� se dubleaz� unul dintre nu-
mere, atunci diferen�a devine 1003. Afla�i numerele.

b) Produsul a dou� numere naturale este 2013. Dac� se m�re�te unul dintre numere
cu 7, atunci produsul devine 6710. Afla�i numerele.  
Solu�ie: 
a) Deoarece diferen�a se mic�oreaz�, se dubleaz� sc�z�torul. Acesta este 2013 – 1003 =
= 1010. Desc�zutul este 2013 + 1010 = 3023. Numerele sunt 3023 �i 1010.
b) Fie a, b cele dou� numere. Atunci a ⋅ b = 2013 �i a ⋅ (b + 7) = 6710. Din a doua
egalitate se ob�ine a ⋅ b + 7 ⋅ a = 6710 � 7 ⋅ a = 6710 – 2013 � 7 ⋅ a = 4697 � a = 671
�i apoi b = 3.

3. Patru mere cânt�resc tot atât cât 5 pere, 3 pere cât 7 piersici, iar 5 piersici cât 8
nuci. Dac� pe un taler al unei balan�e a�ez�m 3 mere, câte nuci trebuie s� a�ez�m pe
cel�lalt taler pentru ca balan�a s� fie în echilibru?

Concurs „Pitagora”, 2002 
Solu�ie: 
     4 mere ………………. 5 pere � 
3 ⋅ 4 mere …………… 3 ⋅ 5 pere � 12 mere …………… 15 pere; (1) 
     3 pere ……………….. 7 piersici � EDITURA P
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5 ⋅ 3 pere ……………. 5 ⋅ 7 piersici � 15 pere ……………35 piersici (2) 
Din (1) �i (2) � 15 pere …………… 12 mere 

 15 pere …………… 35 piersici  
Dar 5 piersici ………… 8 nuci � 7 ⋅ 5 piersici ………… 7 ⋅ 8 nuci �  
� 35 piersici ……….. 56 nuci (4) 
Din (3) �i (4) � 12 mere …………. 56 nuci � 12 : 4 mere cânt�resc tot atât cât 
56 : 4 nuci � Pe un taler se a�az� 3 mere, iar pe cel�lalt se a�az� 14 nuci.  
4. Trei gospodine au cump�rat: 
Prima: 3 kg de mere, 3 kg pere �i 5 kg gutui �i a pl�tit 20 lei; 
A doua: 6 kg mere, 4 kg pere, 2 kg gutui �i a pl�tit 28 lei; 
A treia: 6 kg mere, 7 kg pere, 7 kg gutui �i a pl�tit 39 lei.  
Afla�i cât cost� un kilogram din fiecare fruct. 
Solu�ie: 
Adunând cantit��ile cump�rate de primele dou� gospodine ob�inem c�: 
9 kg mere, 7 kg pere, 7 kg gutui cost� 20 + 28 = 48 lei. 
Comparând cu ce a cump�rat a treia gospodin� rezult� c� 3 kg de mere cost� (48 –  
– 39) lei = 9 lei, de unde afl�m c� 1 kg de mere cost� 3 lei. 
Avem o alt� problem�: 
3 kg pere, 5 kg gutui cost� (20 – 3 ⋅ 3) = 11 lei 
4 kg pere, 2 kg gutui cost� (28 – 6 ⋅ 3) = 10 lei. 
Atunci 12 kg pere, 20 kg gutui cost� 4 ⋅ 11 lei = 44 lei. 

  12 kg pere, 6 kg gutui cost� 3 ⋅ 10 lei = 30 lei. 
Rezult� prin compararea rela�iilor c� 14 kg gutui cost� 44 – 30 = 14 lei, deci 1 kg 
gutui cost� 1 leu �i apoi 3 kg pere cost� 11 – 5 = 6 lei, deci 

 1 kg pere cost� 6 : 3 = 2 lei. 
 R�spuns: 
 1 kg mere cost� 3 lei. 
 1 kg pere cost� 2 lei. 
 1 kg gutui cost� 1 leu.  

 
5. Numerele naturale a, b, c verific� egalit��ile: 

a ⋅ b = 32, 2 ⋅ b ⋅ c = 16 �i 3 ⋅ a ⋅ c = 48. 
Afla�i cele trei numere. 

Solu�ie: 
Egalit��ile se mai scriu: 
a ⋅ b = 32, b ⋅ c = 8, a ⋅ c = 16 
�i atunci (a ⋅ b) ⋅ (b ⋅ c) ⋅ (a ⋅ c) = 32 ⋅ 8 ⋅ 16 

 (a ⋅ b ⋅ c)2 = 4096 
 (a ⋅ b ⋅ c)2 = 642 

Ob�inem a ⋅ b ⋅ c = 64 
Din a ⋅ b ⋅ c = 64 �i a ⋅ b = 32 � c = 64 : 32, c = 2. 
Din a ⋅ b ⋅ c = 64 �i b ⋅ c = 8 � a = 64 : 8, a = 8. 
Din a ⋅ b ⋅ c = 64 �i a ⋅ c = 16 � b = 64 : 16, b = 4. 
Numerele sunt a = 8, b = 4, c = 2. 

� 12 mere ………… 35 piersici (3) 
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