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GEOMETRIE

Capitolul I
PATRULATERUL

O[O0

Lectia 1. Patrulaterul convex

Ot

Citesc si retin

Definitie: Numim patrulater de varfuri 4, B, C si D reuniunea segmentelor 4B U BC U
W CD vu DA, unde punctele distincte 4, B, C si D indeplinesc conditiile:

— oricare trei dintre ele sunt necoliniare;

—-ABNCD=0,BCNAD=.
Patrulaterul de varfuri 4, B, C si D se noteaza ABCD.

Definitie: Un patrulater se numeste convex | Constructie:
daca dreapta determinatd de oricare doua varfuri 4 B
alaturate ale acestuia nu separi celelalte doua
varfuri ale patrulaterului.
D
Elemente: C

a) varfurile patrulaterului: 4, B, C, D;

b) laturile patrulaterului: 4B, BC, CD, DA;

¢) unghiurile patrulaterului: 4, «B, «C, «D;

d) diagonalele patrulaterului: AC, BD.
Laturile AB si BC, BC si CD etc. se numesc aliaturate, iar laturile 4B si CD, respectiv
BC si DA se numesc opuse.
Unghiurile «4 si «B, «B si «C etc. se numesc aldturate, iar unghiurile «4 si «C,
respectiv «B si «D se numesc opuse.
Proprietiti:
Teorem:: Suma masurilor unghiurilor unui patrulater convex este egald cu 360°.
Definitie: Perimetrul patrulaterului convex ABCD este dat de formula:

Piscp=AB + BC + CD + DA.

Cum se aplica?

1. Fie ABCD un patrulater convex. Dacd «4 = 60°, «B = 73° si «C = 135°, aflati
masura unghiului D.

Solutie:

A + 4B + «C + «D = 360°, deci 60° + 73° + 135° + «D = 360° sau 268° + «D = 360°,
de unde rezulta ca «D = 360° — 268° si obtinem «D = 92°.



2. Calculati perimetrul patrulaterului convex DEFG, cu DE =7 cm, EF =5 cm, FG =
=3 cmsi GD=6cm.

Solutie:

Irer¢=DE+EF+FG+GD=7cm+5cm+3cm+6cm=21 cm.

3. Determinati masurile unghiurilor patrulaterului convex MNPQ stiind ca «M = 5«P,
«N=24P si Q= 4«P.

Solutie:

M+ «N + «P + «Q = 360°, deci 5«P + 2«P + «P + 4«P = 360°, deci 12«P = 360°, de
unde rezulta ca «P = 360° : 12 si obtinem «P = 30°; «M =5 - 30° = 150°, «N =2 - 30° =
=60°si «Q=4-30°=120°.

Stiu sa rezolv

Exercitii si probleme de dificultate minima

1. Completati spatiul punctat cu raspunsul corect. Dintre patrulaterele 4BCD si
MNPQ reprezentate in figurile urmatoare, cel convex este patrulaterul ...................... .
4 M
Q

B c b N i

2. Construiti patrulaterul convex ABCD si notati cu O punctul de intersectie al dia-
gonalelor acestuia.
1

7‘4f

3. In figura alituratd este reprezentat patrulaterul convex MNPQ. Stabiliti valoarea de
adevar a propozitiilor:

M
a) «M si €N sunt alaturate; N
b) «P si «Q sunt opuse;
¢) «Nsi «Q sunt alaturate;
d) «M si «P sunt opuse. 0 P

4. In figura aldturata este reprezentat patrulaterul convex DEFG. Stabiliti valoarea de
adevar a propozitiilor:

a) laturile DE si F'G sunt alaturate; b 5

b) laturile DG si F'G sunt opuse;

c) laturile DE si EF sunt alaturate;

d) laturile DG si EF sunt opuse. G F

Matematicd. Clasa a VII-a

~N
~N



~N
0o
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5. Incercuiti litera corespunzatoare raspunsului corect. Suma masurilor unghiurilor

unui patrulater convex este egala cu:
A. 180°; B. 300° C. 360° D. 400°.

6. Stabiliti valoarea de adevir a propozitiei: ,,Patrulaterul convex care are unghiurile
congruente este dreptunghi sau patrat.” D

7. Fie ABCD un patrulater convex. Daca:
a) €4 = 55°, «B ="75°¢i «C = 120°, aflati «D;
b) «B = 83°, «C=90° si «D = 102°, aflati «4.

b) JT N

8. Calculati perimetrul patrulaterului convex MNPQ in urmétoarele cazuri:
a) MN=3cm, NP=5cm, PO=9 cmsi QM= 6 cm;
b) MN =8 cm, NP=7 cm, PQ=15 cm si QM= 4 cm.

b) | _’__[ L

9. Stabiliti valoarea de adevar a propozitiei: ,,Patrulaterul convex care are laturile
congruente este patrat.” I:l

Exercitii si probleme de dificultate medie

10. Se considera patrulaterul convex ABCD care are perimetrul egal cu 41 cm si
AB = BC. Stiind ca:

a) AB=8 cm si CD =13 cm, aflati AD; b) CD =9 cm si DA =15 cm, aflati BC.
11. Determinati masurile unghiurilor patrulaterului convex MNPQ in urmitoarele
cazuri:

a) «N=24«M, «P =3«<Msi «Q =4«M; b)) «M=4«N, «P =5«N si «0 = 5«N.
12. Determinati masurile unghiurilor unui patrulater convex, stiind ci acestea se
exprima prin patru numere naturale consecutive de aceeasi paritate.

13. Patrulaterul convex DEFG are perimetrul egal cu 90 cm. Determinati lungimile
laturilor patrulaterului, stiind ca:

a)DEZEF,FGZ%DE siGD=§DE; b) EF = FG, GD = iEF siDEI%EF.



CAPITOLUL 11
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Lectia 12. Unghi inscris in cerc

2
8

Citesc si retin

Definitie: Numim cerc de centru O si razd R, notat (O, R), multimea
punctelor din plan situate la distanta R fata de punctul O.

Definitie: Masura unui cerc este egala cu 360°.

Definitie: Un unghi care are varful in centrul unui cerc se numeste
unghi la centru. (In figura alaturata, unghiul «4OB este unghi la
centru pentru cercul respectiv.)

Definitii:

1. Multimea punctelor de pe un cerc situate in interiorul unghiului
+AOB se numeste arcul mic 4B, notat 4B.

2. Multimea punctelor de pe cerc situate in exteriorul unghiului «40B

ISANY

A B

se numeste arcul mare AB, notat AMB , unde M este un punct de pe cerc situat in
exteriorul unghiului «40OB (pentru ambele arce, punctele 4 si B se numesc capete sau
extremitati).

Observatie: Masura arcului de cerc de extremitati X si ¥ se noteaza XY .

Definitii:

1. Daca AB este un arc mic, atunci AB = «AOB.

2. Dacd AMB este un arc mare, atunci AMB = 360° — «AOB.

Definitie: Doud arce 4B si CD ale aceluiasi cerc (sau din cercuri congruente) se

numesc congruente, daca AB = C/’B ; Se noteaza AB = C/'B

Definitie: Un unghi cu varful pe cerc si ale carui laturi sunt doua 4
coarde ale cercului se numeste unghi inscris in cerc.
Teoremi: Masura unui unghi Inscris in cerc este egala cu jumatate din
madsura arcului de cerc cuprins intre laturile sale: B C
BC
«BAC =—.

2 A
Definitie: Un triunghi se numeste inscris intr-un cerc daca varfurile
sale apartin cercului respectiv. In acest caz, spunem ca cercul este
circumscris triunghiului, centrul sau fiind punctul de concurentd a C
mediatoarelor laturilor triunghiului. B
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Definitie: Un patrulater se numeste patrulater inscriptibil, daca

existd un cerc care contine varfurile acestuia. Cercul respectiv se B
numeste cercul circumscris patrulaterului.
Teoremai: Patrulaterul care are unghiurile opuse suplementare este D C

inscriptibil.
Teorema: Patrulaterul in care diagonalele formeaza cu doud laturi opuse ale acestuia
unghiuri congruente este inscriptibil.

Cum se aplica?

1. Pe un cerc se considera punctele £ si F'si punctul D pe arcul mare de extremitati £ si F.
a) Daci EF = 56°, aflati «EDF. b) Dacd «EDF = 32°, aflati ET?

Solutie:

a) «EDF = EF =20 = 28°% b) «EDF = il , deci 32° = —, de
2 2 2

unde rezulta ca EF =32°-2 si obtinem EF = 64°.

2. Pe cercul ¢'(O, 23 cm) se considerd punctele D, £ si F. Stiind ca «EDF = 30°,

calculati lungimea coardei EF.

D
Solutie:
«EDF = % sau 30° = %, de unde rezulta ca ﬁ? = 60°, prin
urmare «E£OF = 60°, deci AEOF este echilateral, prin urmare EF = R = %
E

= 2\/5 cm.

3. Fie ABC un triunghi inscris intr-un cerc. Aflati masurile unghiurilor triunghiului

2

ABC, stiind ca masurile arcelor 4B , BC si CA sunt direct proportionale cu numerele

10, 11 si 19.

Solutie:
AB _BC _CA _ AB+BC+CA _ 360° . 4B

Din ipoteza avem — = — = — = =9° deci — =9°,
10 11 19 10+11+19 40 10

de unde rezulti ci AB = 90° si analog obtinem BC =99° si CA =

1710 4= BE = 2 90307, 4= % = I8 gse30, «C=
2 2
_AB _90°
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Stiu sd rezolv

Exercitii si probleme de dificultate minima

1. Incercuiti litera corespunzatoare singurului raspuns corect.

Masura cercului este egala cu:
A. 100°; B. 180°; C. 360°; D. 400°.

2.In figura aldturatd este reprezentat cercul ¢(O) si unghiul la centru
#«MON. Completati spatiile punctate cu raspunsul corect:

a) Daca «MON = 54°, atunci MN = oo .

b) Daca MN = 48°, atunci «MON = .............. . M N
3. Pe un cerc se considera punctele E si F, iar pe arcul mare de extremitati £ si F' se
considerad punctul D. Aflati EF si EDF , daca:

a) EDF =5EF; b) EDF =4 EF .
Y
b) D ‘ v
+ - -
{ L ‘7‘ | .
FE € I
E f:_[f |
VN li |
V.4 WA \
L 4
4. In figura alaturati este reprezentat un cerc si unghiul «4BC inscris B
in cercul respectiv. Stabiliti valoarea de adevar a propozitiilor:
1/4—\ —
a) <ABC=TC; [ b) {ABC:A—zc. [ ]
5. Pe un cerc se considera punctele E si F, iar punctul D este situat pe 4 ¢
arcul mare de extremitati £ si F. Aflati «EDF, daca:
a) EF =40°; b) EF =74° ¢) EF =96°.
© D
|,
7i
- F
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TESTE DE EVALUARE INITIALA

Testul 1
Partea I:
Nr. item 1 2 3 4 5 6 7 8 9
Rezultate B C A D D A B C D

11 (‘”7 ”1]_5 11 256

"6 10 125

Partea a II-a: 1. BC + AC > AB, deci BC = 10 cm. 2. a) x = —— 3 2

10

195 8¢ 4 4
=———=—=—; b)x= — =0,2(6) = 0,266..., deci rotunjind la a doua zecimala numarul
10 6 30 15 15
rational pozitiv x obtinem 0,27. 3. a) BC = 17 cm; b) «4ED = 60°; ¢) AADE este echilateral cu latura
de 10 cm, prin urmare %pe = 30 cm.

Testul 2
Partea I:
Nr. item 1 2 3 4
Rezultate C D A B

6 7 8 9
D C B A

N (3> |

21 . 12 4 .
Partea a ll-a: 1. x = 0 2.a)a=9sib=12;b) 2 =?=§= 1,(3). 3. a) «NFD = «EDF = 60°, deci
a
NF || DE; b) NF = MD; «F = «D si FD = DE, deci ANFD = AMDE; c) ANFD = AMDE, deci «DNF =
= «EMD = 90°, deci DN L FN, dar FN || DE, prin urmare ND 1 DE.

Testul 3

Partea I:

Nr. item 1 2 3 4 5 6 7 8 9

Rezultate D D C A C A B C C

17 121 17 17 53 68

Parteaall-a: 1.x € {0, 1,2}. 2. a)x<y; b))y : (X =)= — : | ——— | = — : == = —,
{ })y)y(y)9(369j936 5

3. a) «BAD = «ABD = 45°, deci AD = BD; b) «ACE = 45° si «CDH = 90°, deci «DHC = 45°;

¢) AD = BD, «ADH = «BDC si DH = DC, deci AADH = ABDC, asadar AH = BC.

ALGEBRA

CAPITOLUL I. MULTIMEA NUMERELOR REALE

Lectia 1. Radéicina patrata a patratului unui numéir natural. Estimarea radacinii patrate
dintr-un numar rational

1.a) 16 =42, b) 36 = 6% ¢) 49 = 7%, d) 64 = 8%, ¢) 81 = 92, ) 100 = 10?; g) 144 =122, h) 196 =
= 14%; 1) 324 = 182; j) 400 = 20% 2. a) Ridicina patratd a numdrului natural 25 este 5 sau
radical din 25 este egal cu 5. 3. a) A; b) A;c) A;d) A;e) F; f) A. 4. a) J16 =4 ;b) «/E=S;
©) V36 =6;d) V49 =7;¢) V64 =8; ) 100 =10; g) V121 =11; h) /144 =12; i) /225 =15;

) 256 =16.5.a) [(—=11)* =11;b) /(=23)* =23;¢) {(=59)* =59;d) /(=77)* =77.6.2) 4 =
={-7,7};b) B={-8,8}; C=1{-29,29}; D= {-67,67}.7.a)9;b) 1;¢) 15;d) 13; ¢) 3; f) 4.
8.2)90:b) —1:¢)-2:d) 7. 9. a) A:b) As ) A d) A 10.2) 2:b) 210) Do) 2o o) 2,
5 7 9 7 10

7 15 14 3 3 3 5 4 5 1 4 3 3
—3;9) —;h) —.11.a) =;b) —;¢) —;d) —;¢e) —;f) =.12.a) —;b) —;¢) —;d) =;
Dlzg)s )5 a)2)40)2)6e)7t)9 81)2)50)5)2
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